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8.1 To Oewpnua tou Tutte

Optopog 8.1 Eva ypdgnua G kakeftar xopecpévo un mopayoviomowjoylo (saturated non-
factorizable), edv dev éyer Télewo taipaoua, aAdd Ve ¢ E(G), to ypdenpa G U e éyer télewo taipaoya.
(AnAadr) to G elvar pey1otiké ws mpos TS akuéS ypdenua xwpls tédew taipaoua.)

Ocedpenua 8.1 (Tutte, 1947) Eva ypdgnua G éxer tédewo taipaoua avy
q(G\ S) <IS], VS CV(G) (8.1)

omou e q(-) oupPoriletar 0 aprOUds Twy TEPITTOY OCUIOTWIGY €V6S YPagraTos.

Amnoédeldn.

" =" Av to G €yel téheto taiproopa tpénel va txavorotel v (8.1) Ty onola oo €€hc xoholue ourdikn
tou Tutte 1y ouvtopoypopxd (T.C.).

" <" ©a delZoupe 6t av oylel n ouvdfxn tou Tutte:

g(G\S) <|S], VS CV(G)

16T 0t0 G umdpyet Téheto Talploopa. Me avtidetoavtiotpogr, Vo Seiloupe 6Tt av oto G Bev uTdpyEt
téheto Todptaopa, Tote undpyel obvoro S C V(G) mou napafidler v (T.C.).

Ioyveiowoe 8.1 XBry o |G| elvar dptios apiiuds.

ATmodely woyvetopot.  Av |G| nepittde, opilovpe S = 0. Ioyder 6t [S| = 0 xaw (G \ S) =
q(G) > 1. [

Ioyveiopoe 8.2 XBry w0 G elvar peyiotikd (ws mpos Ti§ akpés) ypdonua xwpis tédeio taipiaopa.
AnAadnj to G eivar kopeouévo un mapayovronomjoipo (K.JL.T.).

Anbden woyveopwot.  Av 1o G Bev elvon x.p.mt. tpocdétovue axuéc dote va yivel. Eotw G
10 Yedpnuo mou TpoxiTtel. Oa delfoupe 6L av xdmow S C V(G) napaPidlet my (T.C.) o0 G/, v
ropofialer xan oto G.

Kartapyhyv o oaprdudc tov cuvictwomy oto G\ S elvor peyahitepog 1 {oog and tov aprdud twv cuvi-
’ ! ’ 7 7, ! ’ ’ 7 ’ ’ A
otwowy oto G'\ S. Mia tepitth ouviotdon tou G’ \ S elte elvon tepitth xou oto G, elte eivar Evewon

XATOLY CUVLGTWOWY Tou G, TOUAGYLGTOV plo X TV onolwy efval TepLTTy|. YUVETKOS

a(G\ S) > q(G"\ 9).
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Ioyveiowog 8.3 Eva otvoro S C V(G) napafdler tny (T.C.) oo G avy

eg o1 ouriotdoeg touv G\ S €elvar kAikes ka kdde s € S yearwovever ue kide v € V(G) — {s}. (%)

Anédedn woyveiopod.  Av S nopafidler tny (T.C.) téte 1) () avomoteiton amé tn peyiotixdTn T
Tou G ¢ mpog Tic axpés. Avtlotpoga, éotw S mou wavoroel Ty (i), ko éote 6Tt wavoroel Try
(T.C.).

Téte ot dptieg ouviotwoeg Tou G\ S untdpyet TeTppéVa TEAELO Talplaopa. Le xdde TEQITTH CLVIETOON
UTIdPYEL TETPWIUEVD PEYIOTO Talplaopa To omolo eConpel Wiar xopuPY) 1 oTtolar GUVOEETOL UE aepr) UE TO S.
Enedr wavornoeltan 1 (T.C.) ¢(G \ S) xopugéc tou S eivon Swrdéoes we taiptar, wio yio xdde nepltt)
ouvviothoa Tou G\ S. Amopével vor TanpldEovde T UTOAOLES xopugéc tou S. A tov loyupioud
n & |G| ebvan dptiog aprdude. O aprdude ataiplactwv xopupny oto S eivan S| — g(G \ S) %o eivan
donog (yratl;). ‘Apa ot xopugéc tou S mou dev taprdlovton Ye xopupéc touv V(G) \ S, umopolv va
Tanploo o0y PETaEY Toug. Muvenwg To G €yel Téhelo Talplaoua, dtomo. Apa To S Bev avomolel TN
ouvirxn tou Tutte. [

Apxet va Bpolue olvoho S mou ixavorotel v (). Opiloupe
S={seV|YweV(G)\{s}, sve EG)}.

Ynueidveton 6t 1o S unopel va elvor xevd. Oa Betfoupe 6Tt av oL cuviotioeg Tou G\ S Bev elvou
xhixeg, 61 LTdEYEL TéAeo Talplacua oto G, dToTo.

Trodétoupe 6Tt uTdpEyOLY 2 xopLPES oty Blar cuviaTwoa Tou G\ S Tou Bev cuVdEovTaL PETAUEY TOUG.
Tote o€ €vol GUVTOUOTERO UOVOTIATL OO TN Wial OTNV GAAY), Yot UTEEYOUV Un) YELTOVIXES XOPUPES T, 2 UE
®owo yeltova y.

Mo e

Yxfua 8.1: Mn yertovixée xopugéc T, 2 ue xowo yeltova y. To Stoxexouuévo Tuhpota 22 xol yw elvon oxuég
nou av npoctedoly, Yo tpoxidouy Ta Téhela Tarptdopato My xou M, aviioTtotya.

Aol y ¢ S, Fw € V(G) 1. . w dev elvau yeltovag tou y. And tov Ioyupioud uTdpy oLy TéAELL
taupudoporto My otov GUzz xou My otov GUyw (Bh. Syfuaf8.1). Hapotmprote 6t {zy, yz} N (MU
Mg) = .

OpiCoupe T0 Ypdpnuo

H:= (V(G), My © Ma)

omou My @ My = (My \ M) U (M \ M), n ouppeteixs Swapopd towv My xouw M. Topatnpolue 6t
oL Tz xou yw elvon oxuég Tou H.

IMapatrenon 8.1 Ywo H kdOe xopugn éxer Balud 0 1) 2, 6nkadn) to ypdenua H elvar évwon Eévawr
KUKAwY Kal anopovopévoy kopupdy. Or kUkAot aroteAodvtal ané evaAdaoodueves axpés tov My kar
Tou M.
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Opiloupe C va etvan xOxhog tou H mou mepiéyel v oxph xz. Ipogavae |C] detiog apriude oot o
C eivan Mi-evorhaooopevoc xou Mo-eVoOANACCOUEVOC.

Iepinrwon 1: yw ¢ E(C) (BA. LyAua .

z

Yyxfua 8.2: Heplntwon 1 g anddeine.

Téte M = (M N E(C))U (M \ E(C)) € E(G) eivor téheto tolptacpo mou Bev yenotdonotel tn zz
o0TE TN yw, ahAd uovo axueg tou G.

Iepintwon 2: yw € E(C).

Awotpéyoupe tov xOxho C' Eexvavtag and tny xopupn w xat cuveyilovToag Ue TNV xopuen y.

Ilepintwon 2a: H Sdoyion tou xOxhou yag diver axohouvdia xopupmyv e popehc (BA. LyAua
W, Y, A1, ..., 0p, 2, T,b1,...,0bg.

To povondti y, ai, . .., ap, z Eexuvdel Ye oxur) Tou My xon TEAELOVEL Pe axur) Tou My dpa el dpTio urxog
(opLdud axuv) enouéve teptttd aptdud and xopuéc. Apa to p etvan tepittéd. Agol [V(C)| = 4+p+q
xan To q eivon mepttto. To chvolo oxumy

M* ={aaz,...,ap—2ap_1,ap2,yz,biba, ... by_2bs_1,bqw} C E(G)
elvar téheto taipraopa Tou V(). ‘Okec o1 xopugéc tou C eivon tanptacpévee oto My N E(C) dpa xopia

oxpr tou My \ E(C) Sev npoomnintel oe xopugy| Tou xUxhou. Erniong 1o M;\ E(C) eivan téhetlo tadplaocua
oto V\ V(C). Eneton 61 10 alvoro (M \ E(C)) U M* elva téheto taiptacpa oto G.

b

>xhua 8.3: Ileplntwon 20 tng anddeléng.
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Iepinrwon 26: H dudoyion tou x0xhou pag dlvel axoroudior xopupov Tng Lopgphc:
W, Y, A1, ..., 0p, T, 2,b1,...,bg.

Ouolwe ye v meonyoluevn 6Tou OUWS avTl VLol TNV aXUn YT YENOOTOWVUE TNV Y2z oto M™.
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